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SUBIECTUL I (25p) 

     a)(15p)  Se consideră numerele reale: 
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Calculați diferența dintre media aritmetică și media geometrică a 

numerelor reale a și b. 

𝑎 =
3√3

2
… … … … … .. ................................................................. 4 puncte 

𝑏 =
2√3

3
….................................................................................... 4 puncte 

𝑚𝑎(𝑎, 𝑏) =
13√3

12
… ..................................................................... 2 puncte 

𝑚𝑔(𝑎, 𝑏) = √3 … ....................................................................... 2 puncte 

𝑚𝑎(𝑎, 𝑏) − 𝑚𝑔(𝑎, 𝑏) =
√3

12
… ...................................................... 3 puncte 

  b) (10p)  Fie x, y numere reale strict pozitive. Folosind relația 
𝟐

√𝒙𝒚
≤

𝟏

𝒙
+

𝟏

𝒚
, 

arătați că: 
𝟏

√𝟐
+

𝟏

√𝟑
+

𝟏

√𝟔
≤

𝟏𝟏

𝟔
. 

2

√1∙2
≤

1

1
+

1

2
 ..................................................................................... 2 puncte 

2

√1∙3
≤

1

1
+

1

3
 ..................................................................................... 2 puncte 

2

√2∙3
≤

1

2
+

1

3
 ..................................................................................... 2 puncte 

2 (
1

√1∙2
+

1

√1∙2
+

1

√1∙2
) ≤

1

1
+

1

2
+

1

1
+

1

3
+

1

2
+

1

3
  ................................ 2 puncte 

Finalizare:  
1
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 ........................................................... 2 puncte 

 

  



SUBIECTUL II (20p) 

a)(8p) Arătați că |𝟒 − √𝟑| + |𝟒 − 𝟐√𝟑| + |𝟒 − 𝟑√𝟑| ∈ ℕ. 

  Explicitarea modulelor (1p+1p+2p) …………………………………. 4 puncte 

  Efectuarea calculelor ………………………………………………….2 puncte 

  Finalizare: 4 ∈ ℕ …………………………………………………..… 2 puncte. 

    b)(12p) Arătați că pentru orice număr rațional 𝒙 ∈ ℚ numărul 

 𝑨 = |𝒙 − √𝟑| + |𝒙 − 𝟐√𝟑| + ⋯ … . . +|𝒙 − 𝟐𝟎𝟐𝟔√𝟑| nu este rațional.  

Notăm |𝑥 − 𝑘√3| = 𝑎𝑘(𝑥 − 𝑘√3), 𝑎𝑘 = ±1, atunci:  

𝐴 = (𝑎1 + 𝑎2 + ⋯ … . +𝑎2026)𝑥 − √3(𝑎1 + 2 𝑎2 … … . +2026𝑎2026) ……………….3 puncte 

Presupunem că 𝐴 ∈ ℚ, rezultă √3(𝑎1 + 2 𝑎2 … … . +2026𝑎2026) ∈ ℚ, atunci 

(𝑎1 + 2 𝑎2 … … . +2026𝑎2026) = 0 ……………..…………………......... 3 puncte 

(𝑎1 + 3 𝑎3 … … . +2025𝑎2025) + (2𝑎2 + 4𝑎4 … … . +2026𝑎2026) = 0……………..3 puncte 

(𝑎1 + 3 𝑎3 … … . +2025𝑎2025) este un numar impar, deoarece 𝑎𝑘 = ±1, dar 

(2𝑎2 + 4𝑎4 … … . +2026𝑎2026) este un numar par, atunci egalitatea este falsă 

………………………………………………………………………………2 puncte 

Finalizare: 𝐴 ∉ ℚ …………………….………………………………….… 1 punct. 

 

SUBIECTUL III (25p) 

a)(10p)  Fie ABCD un trapez isoscel care are bazele AB și CD, cu 𝑨𝑩 =

𝑩𝑪 = 𝑫𝑨 = 𝟒 𝒄𝒎 și 𝑪𝑫 = 𝟖 𝒄𝒎.  Dacă M este mijlocul laturii CD, 

atunci demonstrați că 𝑨𝑴 ⊥ 𝑩𝑫. 

Construcția figurii geometrice ………………………………………… 2 puncte 

ABMD paralelogram …………………………………………………. 3 puncte 

ABMD romb ………………………………………………………….. 3 puncte 

Finalizare ……………………………………………………………… 2 puncte. 

 

 

 

 

 

 



b)(15p) În pătratul ABCD cu 𝑨𝑩 = 𝟑𝟎 𝒄𝒎, punctul 𝑬 ∈ 𝑨𝑩, astfel încât 
𝑨𝑬

𝑬𝑩
=

𝟏

𝟒
. Știind că 𝑬𝑭 ∥ 𝑨𝑫, 𝑭 ∈ 𝑨𝑪 și 𝑭𝑮 ∥ 𝑫𝑪, 𝑮 ∈ 𝑩𝑪, aflați aria 

patrulaterului EFGB. 

Construcția figurii geometrice ……………………………………………. 2 puncte 

𝐴𝐸 = 6 𝑐𝑚, 𝐸𝐵 = 24 𝑐𝑚……….……………………………….……. …..3 puncte 

EFGB dreptunghi ………………………………………………………….. 5 puncte 

𝐸𝐹 = 6 𝑐𝑚 ……………………………………………………….…….….. 3 puncte 

Finalizare 𝐴𝐸𝐹𝐺𝐵 = 144 𝑐𝑚2 …………………………………………...… 2 puncte 

SUBIECTUL IV (20p) 

În patrulaterul convex ABCD, ∢𝑨𝑩𝑪 = 𝟒𝟓°, ∢𝑩𝑨𝑫 = 𝟏𝟓𝟎°, iar 

triunghiul ADC este dreptunghic isoscel cu ipotenuza AC. Calculați 

măsura unghiului ∢𝑩𝑫𝑪. 

Construcția figurii geometrice ……………………………………………. 2 puncte 

Construim în ∆𝐴𝐷𝐶 mediana DE, 𝐷𝐸 ⊥ 𝐴𝐶, deci 𝐷𝐸 =
𝐴𝐶

2
 ……………… 2 puncte 

∢𝐵𝐶𝐷 = 75° ………………………………………………………………. 3 puncte 

În ∆𝐴𝐵𝐶, 𝐴𝐹 ⊥ 𝐵𝐶,  ∢𝐴𝐶𝐹 = 30°, atunci 𝐴𝐹 =
𝐴𝐶

2
 ………………………. 3 puncte 

∆𝐴𝐵𝐹 dreptunghic isoscel, atunci 𝐴𝐹 = 𝐵𝐹 ………………………………. 3 puncte 

∆𝐴𝐵𝐹 ≡ ∆𝐷𝐸𝐴, deci 𝐴𝐹 = 𝐴𝐷, ………………………………………….. 3 puncte 

∆𝐴𝐵𝐷 isoscel, deci ∢𝐴𝐵𝐷=∢𝐴𝐷𝐵 = 15° ………………………………… 2 puncte 

Finalizare: ∢𝐵𝐷𝐶 = 75° …………………………………………………... 2 puncte 

 

 

Notă: Orice altă soluție corectă se va puncta corespunzător. 

-   


