OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA
ETAPA LOCALA
SUCEAVA, 13.02.2026
CLASA a VII-a
BAREM DE CORECTARE

Subiecte propuse de Breaban Mihaela Loredana, Vicovu de Sus

e 1 s < _ 4, 6 8 o (1
1) a) (10p) Stabiliti daca numarul a = Tzt o t g apartine intervalului (2, 1).

b) (10p) Determinati multimea A = {x € Z / |x + 3| < 2,5}.

Solutie.
5-1 11-5 19-11 5 1 11 5 19 11
) a=—+——"4 oqg=———F—— =y
1-5 511 11-19 1-5 1-5 ‘11 5-11 11-19 11-19
11,1 1.1 1 1 18_(1
oq=-—-F+-——-——+——-——©a=1—-—a=—E€|=
=175 5 11711 19 ¢ 1974 1952

b) |x+3| <25 -25<x+3<25e-55<x<-05
Darx €7Z = x € {—5,—4,-3,-2,—1} > A = {-5,—4,-3,—2, —1}

Barem.
_ 5-1 , 11-5  19-11 _ 5 1 11 5 19 11 5
a)a = 1:5 + 511 + 11:19 ca= 15 15 + 511 511 + 11419 1119 P
1111 11 _ 1 g
=175 15 1111 19°%" "7 79
_ 18 2p
a = E € (2, 1)
b)|x+3] <25 -25<x+3<25 4p
x€ZL=>x€{-5-4-3-2,—1} 2p
A={-5—-4-3,-2,—1} 2p
2) (25p) Se considera expresia E(x) = (i—:: — z—;i — m) : z—:

a) (5p) Determinati valorile lui x pentru care expresia are sens.

b) (10p) Aduceti expresia la forma cea mai simpla.
¢) (10p)Calculati S = [E2)] P+ [EQ)] P+ [E(4)] t + -+ [E(200)] L.

Solutie.

a) Conditiilesuntx +2 #0,x+1# 0, x> +3x+2# 0 (x +2)(x +1) # 0,
x—1+#0,deunderezultacax € R\ {—2,—1,1}
x+1 x-2 1 )x_—l x+1 x-2 1 ).x—l

ek = (- )
x+2  x+1  x%2+3x+2/) " x+1 ( ) x+2  x+1 (x+2)(x+1)/ x+1



o E(x) = x+1)2—x-2)(x+2)—1 x+1
X = x+2)x+1) x—1
xX>+2x+1—x*+4—-1 2(x + 2) 2
S EO =T a-n Y T wroe-D P T
2\ 1 2\ 1 2 \! 1. 2 199
0 5=(5) +(F) ttlmn) es=itit+Te
1 1 199 -200
SS=c-(1+2++199) &= ———— 5 =9950
Barem.
a) Conditiilesuntx + 2 #0,x + 1 # 0, x> +3x+2# 0 (x +2)(x + 1) # 0, 3p
x—1%#0
x € R\ {-2,-1,1} 2p
—(xtr_x=2_ 1 \.x1 2
b) E(x) - (x+2 x+1 (x+2)(x+1)) Tx+1 P
E(x) = x+1D2—(x—2)x+2)—1\ x+1 3p
X = x+2)(x+ 1 x—1
x> +2x+1—-x*+4-1 3p
E(x) =
(x+2)(x—1)
2
E(x)=—— 2p
x—1
_( 2\t 2 \7! 2 \71 2p
c)S= (;) + (3—_1) ot (200—1)
1 2 199 4p
S=gtgtot
1 2
S=5 (1+2++199) p
1 199200 2p
§=c————&5§=9950

3) In prisma patrulatera regulata ABCDA'B’C'D’ punctele M, N, P sunt mijloacele segmentelor
D'A, AB’', respectiv B'C.

a) (10p) Demonstrati ca planele (MNP) si (ABC) sunt paralele.
b) (10p) Demonstrati ca AMNP este dreptunghic.
Solutie.

a) MN linie mijlocie in AAD'B' = MN || D'B'.Dar D'B’ || DB = MN || DB
NP linie mijlocie in AB’AC = NP || AC



MN || DB
NP || AC
MN,NP € (MNP)| = (MNP) || (ABC)
MN n NP = {N}
AC N DB = {0}
b) ABCD este patrat = AC L BD
MN || DB, NP || AC,AC 1 BD = «(MN, NP) = (DB, AC) = 90° =
IMNP = 90° = AMNP este dreptunghic

Barem.
a) Realizarea corecta a figurii 2p
MN linie mijlocie in AAD'B' = MN || D'B'.Dar D'B’ || DB = MN || DB 2p
NP linie mijlocie in AB'AC = NP || AC 2p
MN || DB 4p
NP || AC
MN,NP € (MNP)| = (MNP) || (ABC)
MN n NP = {N}
AC N DB = {0}
b) ABCD este patrat = AC L BD 2p
MN || DB,NP || AC,AC L BD = «<(MN,NP) = <(DB, AC) = 90° 6p
IMNP = 90" = AMNP este dreptunghic 2p

4) (25p) Se considera tetraedrul ABCD, cu lungimile muchiilor AB, BC, CA direct proportionale
1 2 . .
cu numerele 0—2,\/144, (2\/§ — 1) + 44/3. Pe latura CD se considera punctul E si se

construieste F simetricul punctului E fata de B.
a) (12p) Demonstrati ca AB 1 BC.
b) (13p) Stiind AE = AF, demonstrati ca AB L (BCD).

Solutie.

a) = =5VI=12,(2V3-1) +4/3=12-4/3+1+4/3=13
A B A AB =5k BC =12k, CA = 13k
5 =17 =13~ k= AB = 5kBC = 12k,CA =

Se observi ci CA2 = BC? + AB? = <ABC = 90° = AB 1 BC.
b) AE = AF = AAFE este isoscel
FB = BE =B este mijlocul segmentului FE = AB mediana in AAFE
Dar AAFE este isoscel = AB este inaltime = AB L FE
AB 1 BC
AB 1 FE
BC N FE = {B}
BC, FE < (BCD)

= AB 1 (BCD)

Barem.

a) Realizarea corecta a figurii 2p
L =5 VTaE=12,(2V3-1) +4/3=12-4/3+1+4/3=13 3p




BC, FE c (BCD)

A8 B A AB = 5k,BC = 12k, CA = 13k 3p
5 12 13 ST e

5 % A2 2 2 RTP ° 4
Se observa ci CA? = BC? + AB? = «ABC = 90" = AB 1L BC p
b) AE = AF = AAFE este isoscel 3p
FB = BE =B este mijlocul segmentului FE= AB mediana in AAFE 3p
Dar AAFE este isoscel = AB este inaltime = AB 1 FE 3p

AB L BC 4p

AB L FE

BC N FE = {B) = AB L (BCD)

Notd: Orice alta solutie corectd se va puncta corespunzdtor.




